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Zadanie 1. Oblicz: 

a) logభ

మ

5 + 2logభ

మ

 ට
ସ

ହ
− logଷ √9

ళ  

b) (√2)୪୭୥మ √ଷ 

c) log଻9 ⋅ logଽ√7 

d) log௔𝑏 ⋅ log௕𝑐 

e) logଶ3 ⋅ logଷ4 ⋅ logସ5 ⋅ logହ6 ⋅ log଺7 ⋅ log଻8 

f) logଷ49 ⋅ log଻9 

g) log
√ଷ
ళ √5 ⋅ logଵଶହ √27

ర  

h) log√ଶ 5 + log଼27 

i) 8
భ

ౢ౥ౝయ ఴ − (√2)
భ

ౢ౥ౝవ మ 

j) (√3
ర

)୪୭୥య ସ⋅୪୭୥మ ଽ⋅୪୭୥
√య ହ 

 

Zadanie 2. (2pkt) 
Wykaż, że logଵ଻19 ∶ logଵ଼19 = logଵ଺18 ⋅ logଵ଻16. 

Zadanie 3. (3pkt) 
Dane są liczby 𝑎 = logଷ2 oraz 𝑏 = logଶమబమర 3ଵ଴ଵଶ + logభ

య

54. Wyraź liczbę 𝑏 za pomocą liczby 𝑎. 

Zadanie 4. (3pkt) 

Wiadomo, że 
ଵ

୪୭୥೛ష೜ ଶ
= 3 oraz ൫log௣௤3൯

ିଵ
= 2. Udowodnij, że liczba ඥ𝑝ଶ − 1 + 𝑞ଶ jest wymierna. 

Zadanie 5. (4pkt) 

Wiadomo, że log௔𝑚 = √2. Oblicz 3log√௠ 𝑎𝑚ଶ − log௔௠
௔మ

௠
. 

Zadanie 6. (4pkt) 

Wykaż, że dla 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 1 oraz 𝑛 ∈ ℕ liczba 
୪୭୥ೌ௕య⋅୪୭୥

್మ௖

୪୭୥
ඥೌ೙య √௖

ర  jest parzysta. 

 

Wzory podstawowe 

log௔ 𝑏 + log௔ 𝑐 = log௔ (𝑏 ⋅ 𝑐) 

log௔ 𝑏 − log௔ 𝑐 = log௔ ൬
𝑏

𝑐
൰ 

𝑛 ⋅ log௔ 𝑏 = log௔ (𝑏௡) 

𝑎୪୭୥ೌ ௕ = 𝑏 

Wzory rozszerzone 

log௔ 𝑏 =
log௖ 𝑏

log௖ 𝑎
 

log௔ 𝑏 =
1

log௕ 𝑎
 

log௔೙ 𝑏 =
1

𝑛
log௔ 𝑏 


