Matura rozszerzona 2026 - marzec - probna z Matemaksem

Zadanie 1. (2 pkt)

W pewnym jeziorze po awarii przemystowej pojawita si¢ substancja chemiczna. Ilos¢ tej substancji w jeziorze
zmniejsza si¢ zgodnie z zaleznoscia
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gdzie:

t —to czas wyrazony w dniach,

N(t) — to ilo$¢ substancji wyrazona w kilogramach,
a — to pewna stata dodatnia.
Po 24 dniach od awarii w jeziorze znajdowalo si¢ 20 kg tej substancji.

Oblicz, po ilu dniach od chwili awarii ilo$¢ tej substancji spadnie ponizej 1 kg.
W obliczeniach mozesz skorzystaé z przyblizenia:

log, 10 ~ 3,32.

Wynik podaj z dokladnoscig do 1 dnia. Zapisz obliczenia.

Zadanie 2. (3 pkt)
Dane sg liczby

a=logyz /5 oraz b= logy; 27

Wykaz, ze: % — glog,3(logy; 125)

Zadanie 3. (3 pkt)

W pewnej firmie budowlanej kazdy pracownik umie obstugiwaé koparke lub wywrotke. Pracownicy umiejacy
obstugiwac koparke stanowia 60% tej grupy, a pracownicy umiejacy obstugiwa¢ wywrotke stanowia 70% tej grupy.

Oblicz prawdopodobienstwo tego, ze losowo wybrana pracownik z tej firmy umie obslugiwaé koparke jezeli

umie obstugiwaé wywrotke. Zapisz obliczenia.

Zadanie 4. (4 pkt)

W réwnolegloboku ABCD punkt E nalezy do boku AB, za$ punkt F' nalezy do boku AD. Ponadto zachodza
stosunki: [AE| : |[EB| =1:2oraz |AF|: |[FD|=1: 3. Przekatna AC przecina odcinek EF w punkcie P.

Wykaz, ze |AP|: |PC| =1:6.



Zadanie 5. (5 pkt)

W trojkat rownoboczny o boku dhugosci 1 wpisano koto, a nastepnie wpisano trzy kola styczne do danego kota i
bokow danego trojkata. Czynnosé te powtdrzono nieskonczenie wiele razy (zobacz rysunek).

Oblicz sume pol wszystkich wpisanych kot Zapisz obliczenia.

Zadanie 6. (4 pkt)

Rozwiaz rownanie

V/6sin? z
2

2 3

sin“ z cosx + =sin’ x

w przedziale [0, 27|. Zapisz obliczenia.

Zadanie 7. (5 pkt)
Funkcja f jest okreslona wzorem

f(x) = ma® + 2m*z + (2m? + m — 2)
dla kazdej liczby rzeczywistej x.

Wyznacz wszystkie warto$ci parametru m, dla ktérych funkcja f ma dokladnie dwa miejsca zerowe x; oraz x,
réznych znakow, spelniajace dodatkowo warunek
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Zapisz obliczenia.

Zadanie 8. (4 pkt)

Dany jest trojkat prostokatny ABC' o kacie prostym przy wierzchotku C' i przyprostokgtnych dtugosci: |AC| = 2,
|BC| = 1. Z wierzchotka C' poprowadzono dwusieczna, ktora przecigta bok AB w punkcie D.

Oblicz promien okregu wpisanego w trojkat AC D. Zapisz obliczenia.

Zadanie 9. (5 pkt)

Dane sg okregi:

01 (2 -2+ (y+1)2 =9

-0y : (2 52+ (y—5)?2 =5

Wyznacz réwnania stycznych do okregu (O; przechodzacych przez $rodek okregu (J>. Rozwaz wszystkie
przypadki. Zapisz obliczenia.



Zadanie 10. (5 pkt)

Odlegto$¢ $rodka podstawy ostrostupa prawidtowego czworokgtnego od krawedzi bocznej jest rowna d. Kat plaski
$ciany bocznej przy wierzchotku ostrostupa jest ostry i ma miare 2a.

Oblicz objetos¢ tego ostrostupa. Zapisz obliczenia.

Zadanie 11. (4 pkt)
z+1

3
Dana jest funkcja f(z) = oraz prosta k : 9= + 4y — 28 = 0.

Wyznacz réwnania stycznych do wykresu funkcji f, ktore sa jednocze$nie prostopadle do prostej k. Zapisz
obliczenia.

Zadanie 12.

Rozwazmy wszystkie stozki, w ktorych suma pola przekroju osiowego i pola podstawy jest rowna 9.

Zadanie 12.1. (2 pkt)

Wykaz, ze objetos¢ stozka w zaleznoSci od dlugosci promienia podstawy r jest r6wna

- (s~ )

Zadanie 12.2. (4 pkt)

Objetos¢ stozka w zalezno$ci od dlugosci promienia podstawy r jest rOwna

(s )

3
dlar € (O, ﬁ)
T

Wyznacz dlugo$¢ promienia podstawy r stozka, dla ktérego jego objetos¢ jest najwieksza. Oblicz te objetos¢.
Zapisz obliczenia.



